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 :חשבו את .1

 .א 2 2ln 1x x x dx  

 ראשית נעשה אינטגרציה בחלקים:
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 כעת נבצע חילוק פולינומים ונקבל כי 
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   המונה הוא נגזרת המכנה ולכן 2
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x,השטח הכלוא בין הפונקציות  .ב x  [0,2]בקטע 

xראשית נמצא את נקודות החיתוך בין שני הגרפים  x. 

נעלה בריבוע 
2x x לכן ,( 1) 0x x   0,1ונקודות החיתוך הן. 

נציב 
1 3

,
2 2

 ההפך. [1,2]ובתחום  xגבוהה יותר מ xהפונקציה  [0,1]ונגלה שבתחום  

 לכן השטח הכלוא הוא:
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2.  

 )אנכיות ו/או משופעות( של הפונקציהאת כל האסימפטוטות מצאו  .א
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 :אסימפטוטות אנכיות

0xהפונקציה אינה רציפה ב  .ונקודה זו חשודה לאסימפטוטה אנכית 

 נחשב את הגבול בנקודה: 
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0xלכן יש אסימפטוטה אנכית  . 

 

 אסימפטוטה משופעת מימין:
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נחשב את הגבול 
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    אסימפטוטה משופעת מימין. ואין 

 

 אסימפטוטה משופעת משמאל:
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 כעת בעזרת חישוב דומה 
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 ושוב אין אסימפטוטה אנכית. זה לא מפתיע, כיוון שהפונקציה זוגית.



קבעו האם האינטגרל הבא מתכנס  .ב
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 נבצע הצבה
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 .מתכנסידוע שהאינטגרל שקיבלנו 
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חשבו את הגבול  .א
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ראשית, ידוע כי 
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  .ולכן המונה שואף לאינסוף 

 כיוון שגם המכנה שואף לאינסוף, נשתמש בכלל לופיטל ונקבל כי:
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חשבו את גבול הסדרה  .ב
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נראה כי אלה סכומי רימן של הפונקציה הרציפה 
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את חשבו  .א
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ננחש ש 
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  הוא קירוב מספיק טוב, ונוכיח
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ידוע כי 
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מצאו את  .ב
 57

(0)f  עבור
 3

( )
x

f x e  

חישבנו כבר את טור הטיילור 
 3 3

0 !

n
x

n

x
e

n





. 

המקדם של 
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יהיו שני טורי חזקות  .5
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    עם רדיוסי התכנסות
1 2,r r 

הוכיחו/הפריכו: רדיוס ההתכנסות של  .א 
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   1מתכנס בתחוםx    1ולכן רדיוס ההתכנסות שלו הואr   וכך כמובן גם המצב עבור מינוס
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  המתכנס בכל הממשיים ולכן רדיוס ההתכנסות שלו הוא min 1,1   

נתון כי  .ב
1 2r r'הוכיחו את הטענה בסעיף א . 

 :הוכחה

נניח כי 
1 2r r 2. לכן בתחוםx r  מתכנס.שני הטורים מתכנסים, ולכן גם הסכום שלהם 

2בתחום  1r x r  .טור אחד מתכנס, והשני מתבדר, ולכן הסכום שלהם מתבדר 

לכן  2 1 2min ,r r r  הוא המספר הגדול ביותר כך שסכום הטורים מתכנס עבורx  שקטן ממנו, כלומר הוא

 רדיוס ההתכנסות של הטור.

 

חה זו לא עובדת בסעיף א', כי במצב ששימו לב, הוכ
1 2r r  1בתחוםr x  שני הטורים מתבדרים וייתכן

 שהסכום שלהם דווקא מתכנס, כמו שראינו בדוגמא.


