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 נוסחת קושי לנגזרות, משפט ליוביל –פונקציות מרוכבות 5 תרגיל בית

 1שאלה 

 חשבו את האינטגרלים הבאים:
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  2 אלהש

)תהי  )f z :פונקצי'ה שלמה. הוכיחו או הפריכו את הטענות הבאות 
)מתקי'ים  zאם לכל  .א ) ( )f z f iz=  אזf קבועה 

)מתקי'ים  zאם לכל  .ב ) ( )3f z f z=  אזf קבועה 
 3שאלה 

 
)תהי  )f z  פונקצי'ה שלמה המקי'ימת( ) ( )2 10f z f z−  קבועה. f. הוכיחו כי ≥

 
 4שאלה 

)המקי'ימת  fהוכיחו כי לא קי'ימת פונקצי'ה שלמה  ) 1
2

zf z e z= −  .z∈לכל  −

 5שאלה 

f-נניח ש u iv=  קבועה בכל אחד מהמקרים הבאים: f-היא פונקצי'ה שלמה. הוכיחו ש +

) .א ) 0u z ) ב.  ≤ ) ( )u z v z≥ 

 
) ג. ) ( ) 0u z v z ≥  

  z∈כאשר כל אחד מאי השוויונים מתקי'ים לכל 

 5אלה ש
)תהי  )f z פונקצי'ה שלמה המקי'ימת  

( )lim sup 1
z

f z
z→∞

≤  

azהיא פונקצי'ה לינארית מהצורה  fהוכיחו שבהכרח  b+  כאשר,a b∈. 
 .: משפט ליוביל ומשפט קושי לנגזרותהדרכה
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 6שאלה 

 מצאו את כל הפונקציות השלמות המקי'ימות את אי השוויון

 ( ) , ,xf x iy e x y+ ≤ ∀ ∈ 

 


