
 שם הקורס: טופולוגיה

  פרופ' מגרלשם המרצה: 

  : מני וסולימתרגלים

  

  

  5תּרגיל בּית מספּר 

  

  1שאלה 

אינסוף מספרים ראשוניים באמצעות  יגה את הוכחתו של פרופ' פורסטנברג לקיומם שלשאלה זו מצ

  מותר ורצוי להשתמש  במה שהוכחנו בתרגול לגבי טופולוגיה זו.הטופולוגיה הפרו סופית. 

}כור, סדרה חשבונית דו צדדית היא קבוצה כז }S a d a dk k= + = + ∈ℤ ℤ  ( ),a d∈ ∈ℤ ℕ .

  את הטופולוגיה הפרו סופית בדרך הבאה: ℤעל נגדיר 

      
pro

O τ∈ אם"ם לכלx O∈   דית יש סדרה חשבונית דו צדS x d= + ℤ כך ש-       

     x S O∈ ⊆.  

}הוכיחו כי   .1 }1, 1p = − −∪ ℤ ℤ   .(האיחוד הוא על כל המספרים הראשוניים) 

}הוכיחו כי   .2 }1, 1− −ℤ .אינה סגורה 

 סוף מספרים ראשוניים.הסיקו כי  ישנם אינ .3

  

  2שאלה 

  :הוכיחו

  .רציפה הינה –כל פונקציה ממרחב טופולוגי דיסקרטי לכל מרחב טופולוגי אחר   .א

 הינה רציפה. -כל פונקציה ממרחב טופולוגי כלשהו למרחב הטופולוגי הטריוויאלי    .ב

)תהי   .ג ) ( )1 2
: , ,f X Yτ τ→  רציפה. נניח כי

3 2
τ τ⊆  וגם

1 4
τ τ⊆ הוכיחו כי .

( ) ( )1 3
: , ,f X Yτ τ→  וגם( ) ( )4 2

: , ,f X Yτ τ→  .רציפות 

  

  3שאלה 



)סופית. האם המרחב -קבוצה לא ריקה עם הטופולוגיה הקו Xתהי  , )
cofinite

X τ  קשיר? (רמז: תלוי

  ).Xבעוצמה של 

  4שאלה 

  רציפה: אינה נקודות בהן הפונקציה  הבאההמצאו את כל   .א

( ) ( ): , , , ( ) 2f f x xτ τ→ =ℝ ℝ  כאשר{ }{ }, , 2τ = ∅ ℝ.  

)ופונקציות רציפות  ℝעל  τהוכח או הפרך: קיימת טופולוגיה   .ב ) ( ), : , ,f g τ τ→ℝ ℝ  כך

)ש  ) ( ): , ,f g τ τ+ →ℝ ℝ .אינה רציפה  

  5שאלה 

  הישר של סורגנפריי קשיר? האם 

  

  ת בונוסשאל

A,מ"ט.יהיו Xיהי   B X⊆  ששתיהן פתוחות או ששתיהן סגורות. נניח בנוסף ש  ונניחA B∩ 

Aקשיר וגם  B∪  קשיר. הוכיחו ש,A B  קשירים (כתתי מרחב טופולוגיים שלX.(  

  

  

  הצלחה!בּ

 


