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  5תּרגיל בּית מספּר 

  16.05תאריך הגשה:

  1שאלה 

אינסוף מספרים ראשוניים באמצעות  יגה את הוכחתו של פרופ' פורסטנברג לקיומם שלשאלה זו מצ

  מותר ורצוי להשתמש  במה שהוכחנו בתרגול לגבי טופולוגיה זו.הטופולוגיה הפרו סופית. 

}כזכור, סדרה חשבונית דו צדדית היא קבוצה  }S a d a dk k= + = + ∈ℤ ℤ  ( ),a d∈ ∈ℤ ℕ .

  את הטופולוגיה הפרו סופית בדרך הבאה: ℤעל נגדיר 

      
pro

O τ∈ אם"ם לכלx O∈    יש סדרה חשבונית דו צדדיתS x d= + ℤ כך ש-       

     x S O∈ ⊆.  

}הוכיחו כי   .1 }1, 1p = − −∪ ℤ ℤ   .(האיחוד הוא על כל המספרים הראשוניים) 

}הוכיחו כי   .2 }1, 1− −ℤ .אינה סגורה 

  סוף מספרים ראשוניים.הסיקו כי  ישנם אינ .3

  

  

  2שאלה 

  : הבאה Tאת המספריים הממשיים עם הטופולוגיה  lℜנסמן ב

],(קבוצה היא פתוחה אם היא איחוד של קבוצות מהצורה  ba   .(זהו הישר של סורגנפריי)  

  אכן טופולוגיה. Tהוכיחו כי   .א

המתקבלת ע"י ( τ, שנסמנה להלן ב ℝהוכיחו שהטופולוגיה הרגילה על  .ב

Tτ , מקיימתהמטריקה הרגילה)  !). אמיתית(הכלה  ⊃

הוכיחו שהסדרה   .ג
1

n

 
 
 

 מתכנסת בטופולוגיה של סורגנפריי. 
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  3ה שאל

Aמ"ט.  Xיהיה  X⊆  תת מרחב, אזיS A⊆ סגורה ב- A ⇔   קיימתQ X⊆ סגורה ב-X 

S -כך ש Q A= ∩ .  

  4 תרגיל

). האם המרחב לא ריקה קבוצה Xתהי ), cofX τ ?מטריזבילי  

  

  5שאלה 

  הוכיחו:

  רציפה . נההי –כל פונקציה ממרחב טופולוגי דיסקרטי לכל מרחב טופולוגי אחר   .א

 רציפה. נההי -כל פונקציה ממרחב טופולוגי כלשהו למרחב הטופולוגי הטריוויאלי    .ב

)תהי   .ג ) ( )1 2
: , ,f X Yτ τ→  .נניח כירציפה 

3 2
τ τ⊆  וגם

1 4
τ τ⊆ הוכיחו כי .

( ) ( )1 3
: , ,f X Yτ τ→  וגם( ) ( )4 2

: , ,f X Yτ τ→  .רציפות 

  

  

   ת בונוסשאל

Z מ"ט. Yיהי   Y⊆   שקולים:הוכיחו שהתנאים הבאים   

  .Yתת קבוצה סגורה של     Zא. 

}ב.  קיים כיסוי פתוח   }i i I
U

∈
iZכך ש  Yשל     U∩  סגורה בiU  לכלi I∈ .  

  

  

  הצלחה!בּ

  


