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  לואי פולב ומיכאל פרידמן מתרגלים: 
  מועד  א'    31.08.2010  תאריך:

  רגילחומר עזר: רק מחשבון 
   משך המבחן: שעתיים

 
  

  שאלות 6מתוך  5בדיוק  לפתור

  נקודות 7שווה ל  כל סעיף 

  
  
  

 השאלות:
  
  

  
 אלמנטים שהוא לא אגודה.  2בנה אלגברי עם ל מא. תנו דוגמה ש .1

),(הוכח כי לכל מונויד  ב.  ⋅X    קבוצה)(* XP צות לא ריקות של תת קבו   

:}|,{  כפל טבעי   מגדירה מונויד לגבי     BbAabaBA ∈∈⋅=• .  

)),((מה הם ההפיכים ב                       * •XP  ?   

50mod10172019  ו אתרפתג.                    ≡x .  

  

  

     Gאזי  2הוא  Gבחבורה נייטרלי) ל פרט(אם הסדר של כל איבר ש וחיהוכא.  .2

 ת.  דוגמה של חבורה אינסופית כזא נוות ליתאב    

:15),( העבור החבורב.  50 ⊕>≤=< ZG  :אפשריים יוצרים תארו ,   

   .  אוטומורפיזמים ותת חבורות    

),(מדוע חבורה וריהסבג.  ⋅+Q היא לא נוצרת סופית.  של רציונליים חיוביים    

),(האם     ⋅+Q לחבורה איזומורפית ),( +Q רציונליים של ?  

  
  

    שהוא לא →GGומונומורפיזם  Gקיימת חבורה לא א. הוכח או הפרך:  .3

  איזומורפיזם.    

509992010ם אפימורפיזם קיי הוכח או הפרך:  ב.

2 Ω××Ω→ ZZ .  

איזומורפיזם  מצאו .ג
*

2 RR ≅Ω×+  תת חבורה  ותארוH חבורה ב    

   100

*: DCG HG כך שחבורת מנה =× לאיזומורפית  /
*R  . 

(סימון: 
*C  0מרוכבים ללא(  
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 .   Cayleyמשפט  ו אתחיא. הוכ .4

),(נו דוגמה של חבורה תב.  ⋅G  תת חבורהH  ואיבריםGba   כך  ,∋

)()(שהקבוצה      bHaH   . )(Habלא שווה ל  ⋅

1021 חבורות של קיים מונומורפיזם הוכח או הפרך: ג.  AZ →  .  

  
  

 .  Burnsideמשפט  ו אתחיהוכ .א .5

   גדול ממספר חבורות  5Sהוכח או הפרך: מספר מחלקות צמידות בחבורה ב.      

  .איברים 1200עם אבליות לא ציקליות     

XXGנניח   ג.   כפלית  חבורה פעולה של ×→
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||2010בעלת  Xמעל קבוצה  =X  .קיימת נקודת שבת.ש הוכחאיברים  

  
  
  

   איברים היא פתירה.  55שכל חבורה עם  וחיהוכ Sylowבעזרת משפטי   א. .6
   דוגמה של חבורה סופית לא אבלית פתירה. אותה שאלה עם חבורה  נותב. 
 ית. אינסופ    

  .5A חבורהב תבונןנג. 

  ?5A -יש ב 3כמה איברים מסדר  •

  ?5A - סילו יש ב-3כמה חבורות   •

ת ומצאו לאיזו חבורה אבלי H - . הוכיחו ש5Aסילו של -2תת חבורה  Hתהי  •

  איזומורפית. Hאבלית 
  
  
  
  
  
  

  

  ☺☺☺☺בהצלחה ושנה טובה  !       
 


