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 האינטגרלים הבאים שני   חשבו את .1
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פרק את  אינטגרל על פונקציה רציונאלית, דרגת המונה קטנה מדרגת המכנה אז צריך לפרק לשברים חלקיים, ולצורך זה צריך ל

 אי פריקים שלו. מכנה לגורמים הה
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 נים ומגלים ש , משווים מותףעושים מכנה משו

1

𝑥2
+

1

𝑥2 + 2𝑥 + 2
 

∫
1

𝑥2
𝑑𝑥 = −

1

𝑥
 

∫
1

𝑥2 + 2𝑥 + 2
𝑑𝑥 = ∫

1

(𝑥 + 1)2 + 1
𝑑𝑥 = arctan(𝑥 + 1) 

 סה"כ

∫
2𝑥2 + 2𝑥 + 2

𝑥4 + 2𝑥3 + 2𝑥2
𝑑𝑥 = −

1

𝑥
+ arctan(𝑥 + 1) + 𝐶 

 

  



∫(𝑒𝑥 ln(𝑥) +
𝑒𝑥

𝑥
)𝑑𝑥 

𝑡רמז:  ) = 𝑒𝑥ln(𝑥)) 

∫(𝑒𝑥 ln(𝑥) +
𝑒𝑥

𝑥
)𝑑𝑥 = {

𝑡 = 𝑒𝑥 ln(𝑥)

𝑑𝑡 = (𝑒𝑥 ln(𝑥) + 𝑒𝑥 ⋅
1

𝑥
)𝑑𝑥

} = ∫1 ⋅ 𝑑𝑡 = 𝑡 + 𝐶 = 𝑒𝑥 ln(𝑥) + 𝐶 

 חשבו את גבולות הסדרות הבאות  .2
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 [0,1]רציפה בקטע   𝑥2זה נכון לפי "משפט מאד שימושי" כיוון ש 
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 קס של הסכימה. דמהסכימה כי הוא לא האינ nיה מותר להוציא את  שימו לב שה 

 מקבלים שהגבול הוא   ואז באופן דומה לסעיף קודם 
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,𝑎]פונקציה המוגדרת וחסומה בקטע   𝑓תהי   .3 𝑏]   כאשר𝑎, 𝑏 ∈ ℝ. 

,𝑎𝑛הוכיחו או הפריכו: אם קיימות סדרות   . א 𝑏𝑛 ∈ [𝑎, 𝑏]   כך ש𝑎𝑛 − 𝑏𝑛 → 𝑓(𝑎𝑛)אבל   0 − 𝑓(𝑏𝑛) → 1  

,𝑎]אינטגרבילית בקטע   אינה 𝑓אזי   𝑏]. 

𝑓(𝑥) = {sin (
1

𝑥
) 𝑥 ≠ 0

0 𝑥 = 0

 

במבחן( אבל למדנו שהפונקציה הזו אינטגרבילית כי היא חסומה  בנתוני הסעיף )זה לא היה מתקבל   דרות כמו קל לבנות ס

 (פרכה)ה  פרט לנקודה אחת. ורציפה 

 או מדרגה. 

,𝑎𝑛וכיחו או הפריכו: אם לכל זוג סדרות  ה . ב 𝑏𝑛 ∈ [𝑎, 𝑏]   כך ש𝑎𝑛 − 𝑏𝑛 → 𝑓(𝑎𝑛)מתקיים כי   0 − 𝑓(𝑏𝑛) → 0 

,𝑎]בקטע   אינטגרבילית   כן 𝑓אזי   𝑏]. 

,𝑎]רציפה ב  𝑓נובע של  מהנתונים קל להוכיח ש 𝑏]  )ולכן לפי משפט אינטגרבילית בקטע. )הוכחה 

 

 

 

 בהצלחה! 


