בס"ד

תורת הגרפים - סמסטר ב תשס"ט  
תרגיל מספר 4
1. הוכח: א.  דרגת פולינום הצביעה של גרף שווה לסדר הגרף.
                  ב. פולינום הצביעה הוא פולינום מתוקן.

2.  הוכח :  לכל גרף  
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 מתקיים :  א.            
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                                                             ב.       
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 3.   כתוב נוסחה מפורשת לפולינום הצביעה של : א.  עץ מסדר n .  

                                                                                ב. מעגל מסדר  n .  
4.        אינדקס הצביעה של גרף  G הוא המספר המינימלי של צבעים הדרושים לצביעה של 
         הצלעות כך שאין שתי צלעות עם קדקד משותף הצבועות באותו אותו הצבע.  נסמנו:  
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           א.  יהי  
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- גרף הקו של  G . הוכח   :   
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            ב. הסק:
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 - הדרגה המקסימלית של קדקד ב- G.  
5.     א.  הוכח:  אינדקס הצביעה של גרף דו-צדדי שלם  Km,n שוה ל-  max{m,n} .        
        ב.  חשב את אינדקס הצביעה של הגרפים השלמים מסדר 
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6.   בעיית הביגמיה:  בהנתן גרף דו-צדדי, מצא תנאי הכרחי ומספיק לכך שיהיה ניתן 

    להתאים לכל קדקד בצד האחד שני שכנים מהצד השני השייכים רק לו.
7.  תהיינה    
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  k  תת-קבוצות של הקבוצה  V={1,…,n} .

     מצא תנאי הכרחי ומספיק לקיום תת-קבוצת נציגים   B,

     דהיינו B מכילה אבר אחד בדיוק מ-  
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     (רמז: תרגם את הבעיה למציאת שידוך מלא בגרף דו-צדדי)
8.   יהי G גרף מסדר 6. הוכח : אם אין ב-G משולש אז במשלים של  G יש משולש.

     (רמז: א. הראה : ב-G או במשלים שלו יש קדקד מדרגה > 2 .

              ב. התיחס לקבוצת השכנים של הקדקד הנ"ל. )
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