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1kzלבין  kzהוא איבר כלשהו בין  kwכאשר     עלו ,kq ר בין הוא איבkt   1לביןkt   כך ש
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]1יים בקטע הוא איבר מסו kpכאשר המעבר האחרון נובע ממשפט לגרנז', ו , ]k kt t . 

 , החל מהשורה הבאה ההוכחה משתנה.עד כאן זה אותו הדבר כמו בכיתה

נשים לב ש   : ,f z t a b  קציה גזירה ברציפות בקטע סגור ולכן היא רציפה במ"ש. כמו כן פונ

נשים לב ש 1 kk kk t tq p S     כאשר Sהוא פרמטר החלוקה. זאת מפני ש,k kq p 

שניהם באותו קטע של החלוקה. אי לכך, כאשר   0S  ש נקבל

      0k kf z q f z p    וחשוב לשים לב ש לא תלוי בk .בזכות הרציפות במ"ש , 

 ונקבל 1כעת נמשיך את שרשרת השוויונים ב
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0כאשר    מתכנס ל , כסכום רימן של האינטגרל,הסכום הראשון ) )( (
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]היא פונקציה רציפה בקטע חסום  x'כאשר את המעבר * יש לנמק בכך ש  , ]a b   ,ועל כן חסומה בו

ומכאן החסם 
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  ,אינו אינסופי. בנוסף 1k kt t   ולכן 1 1k k k kt t t t    המעבר . **

  שבו נשארים רק האיבר הראשון והאחרון, ולבסוף הגבול הוא של  נובע מכך שזהו סכום טור טלסקופי

0כפול שני קבועים, ולפי הנ"ל  . 

 לסיכום, קיבלנו 
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  ובאופן זהה מקבלים 
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 מגיעים למסקנה הנדרשת,  (,0ומכאן. בעזרת )
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